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VIDEO BÀI GI ẢNG và LỜI GIẢI CHI TI ẾT CÁC BÀI T ẬP chỉ có tại website MOON.VN 
 

DẠNG 1. LIÊN HỢP 1 NGHIỆM 

Câu 1: Giải phương trình  ( )3 2 22 10 2 1 1 6x x x x x x+ − + = + + − +  

Câu 2: Giải phương trình 3 2 21
2 1 4 7 6 4

2
x x x x x+ + − = − + −  

Câu 3: Giải phương trình ( )3 2 3 4 3 2 1 3x x x x− + + = + + −  

Câu 4: Giải phương trình 
3

2

1 1 1

2 3 4 2 5 1

x

x x x x

−− =
+ + − + −

. 

Câu 5: Giải phương trình ( )2 14 3 1 8 3x x x x+ + + = + +  

Câu 6: Giải phương trình  ( )3 25 2 1 4 4 2x x x x x x+ + − + = + − +  

Câu 7: Giải phương trình  ( )3 24 1 2 1 3 3x x x x x x+ + − + = + +  

Câu 8: Giải phương trình 3 21 3 1 2 2x x x x x− + + + + − =  

LỜI GIẢI BÀI T ẬP 

Câu 1: Giải phương trình  ( )3 2 22 10 2 1 1 6x x x x x x+ − + = + + − +  

Lời giải: 

ĐK: 1x ≥ . Khi đó: ( ) ( )3 2 21 2 1 1 2 10 5 0PT x x x x x x⇔ − − + + − + − + − =  

( ) ( )
2

2

2

2 15
1 1 1 2 0

2 10 5

x x
x x x x

x x

− −⇔ + + − − − + =
− + +

 

( ) ( ) ( )2

2

5 35
1 1. 0

1 2 2 10 5

x xx
x x x

x x x

− +−⇔ + + − + =
− + − + +

 

( ) ( ) ( )2

2

1 3
5 1 0 1

1 2 2 10 5

x x
x x x

x x x

 − +⇔ − + + + = 
− + − + + 

 

Với ĐK: 1x ≥  ta có: ( )2

2

1 3
1 0

1 2 2 10 5

x x
x x

x x x

− ++ + + >
− + − + +

 

Do vậy ( ) ( )1 5PT x tm⇔ = . 

Vậy PT đã cho có nghiệm duy nhất là: 1x = . 

Câu 2: Giải phương trình 3 2 21
2 1 4 7 6 4

2
x x x x x+ + − = − + −  

Lời giải: 

ĐK: 
7

4
x ≥ . Khi đó ta có: ( ) ( ) 3 2 21

2 1 3 4 7 3 6 10
2

PT x x x x x⇔ + − + − − = − + −  

( ) ( ) ( ) 22 4 4 4 5
4 2

22 1 3 4 7 3

x x
x x x

x x

− −  ⇔ + = − − + + + − +  
 

PHƯƠNG PHÁP LIÊN HỢP GIẢI PHƯƠNG TRÌNH – P1 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] 
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DẠNG 2. LIÊN HỢP 2 NGHIỆM ĐẸP 

Câu 1: Giải phương trình  2 25 4 2 5 4 3x x x x+ + + = + − . 

Câu 2: Giải phương trình 2 22 8 5 2 5 4x x x x x− + + − + = −  

Câu 3: Giải phương trình ( )( )2 23 16 23 2 4 3 2x x x x x+ = − + − + −  

Câu 4: Giải phương trình  ( )3 2 1 5 1 8 3.x x x x x− + + − = −  

Câu 5: Giải phương trình   3 23 19 12 5 1 8 7 0.x x x x x+ − + + − + − =  

Câu 6: Giải phương trình   ( )2 22 1 3 2 5 1 3 2 2 5.x x x x x x x+ − − − − = − + − +  

Câu 7: Giải phương trình  ( )2 23 2 3 5 1 3 2 3 2 3 3.x x x x x x x x− + − + − + + = + +  

LỜI GIẢI BÀI T ẬP 
Câu 1: Giải phương trình  2 25 4 2 5 4 3x x x x+ + + = + − . 

Lời giải:  

ĐK: 
3

4
x ≥ . Khi đó ta có: ( ) ( )2 25 4 2 1 4 3 4 3 0PT x x x x x x⇔ + − + + − − + − + =  

2 2
2

2

4 3 4 3
4 3 0

4 35 4 2 1

x x x x
x x

x xx x

− + − +⇔ + + − + =
+ −+ + +

 

( ) ( )2

2

1 1
4 3 1 0 1

4 35 4 2 1
x x

x xx x

 
⇔ − + + + = 

+ −+ + + 
 

Với 
3

4
x ≥  ta có: ( ) ( )2 1

1 4 3 0
3

x
x x tm

x

=
⇔ − + = ⇔  =

. 

Vậy phương trình đã cho có 2 nghiệm 1; 3x x= = . 

Câu 2: Giải phương trình 2 22 8 5 2 5 4x x x x x− + + − + = −  
Lời giải:  

ĐK: 
4

5
x ≥ . Khi đó: ( )2 22 8 2 5 4 5 4 0PT x x x x x x x⇔ − + − + + − − + − + =  

( )
2 2

2

2

5 4 5 4
5 4 0

5 42 8 2

x x x x
x x

x xx x x

− + − +⇔ + + − + =
+ −− + + +

 

( ) ( )2

2

1 1
5 4 1 0 1

5 42 8 2
x x

x xx x x

 
⇔ − + + + = 

+ −− + + + 
. 

Với 
5

4
x ≥  ta có: 

2

1 1
1 0

5 42 8 2 x xx x x
+ + >

+ −− + + +
. 

Do vậy ( ) ( )2 1
1 5 4 0

4

x
x x tm

x

=
⇔ − + = ⇔  =

. 

Vậy PT đã cho có nghiệm là : 1; 4x x= = . 

Câu 3: Giải phương trình ( )( )2 23 16 23 2 4 3 2x x x x x+ = − + − + −  

PHƯƠNG PHÁP LIÊN HỢP GIẢI PHƯƠNG TRÌNH – P2 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] 
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Lời giải:  

ĐK : 
23

16
x ≥ . Khi đó: ( ) ( ) ( )2 22 1 16 23 2 4 2 4 3 2 0PT x x x x x x x⇔ − − − + − + − − + − =  

( )2
2 24 20 24

2 4 2 4 3 2 0
2 1 16 23

x x
x x x x x

x x

− +⇔ + − + − + − − =
− + −

 

( )
2

2 2

2

4 5 6
5 6 2 4. 0

2 1 16 23 2 4 3 2

x x
x x x x

x x x x x

− + ⇔ − + + − + = − + −  − + + −
 

( ) ( ) ( )( )2 2 2
5 6 . 0 5 6 0 0

3

x
x x M x x x do M x

x

=
⇔ − + = ⇔ − + = ⇔ > =

 

Vậy PT đã cho có 2 nghiệm 2; 3x x= = . 

Câu 4: Giải phương trình  ( )3 2 1 5 1 8 3.x x x x x− + + − = −  

Lời giải 

ĐK: ( )2
 * .

3
x ≥  Khi đó ( ) ( ) ( )( ) ( )21 3 2 1 1 5 1 2 3 2 0x x x x x x x x⇔ − − + + + − − − − + =  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
22

2
3 2 1 5 1

1 . 2 3 2 0
3 2 1 5 1

x x x x x
x x x

x x x x

− + + − −
⇔ + + − − + =

+ − + + −
 

( ) ( ) ( ) ( )
2 2

2
3 2 1 3 2

2 3 2 0
3 2 1 5 1

x x x x x x
x x

x x x x

− + + − +
⇔ + − − + =

+ − + + −
 

( )2 1
3 2 2 0

3 2 1 5 1

x x
x x

x x x x

+ ⇔ − + + − = + − + + − 
    (2) 

Với 
2 1 1

2 2 0.
3 13 2 1 5 1

x x x x
x

x xx x x x

+ +≥ ⇒ + − < + − =
++ − + + −

 

Do đó ( ) 2 1
2 3 2 0

2

x
x x

x

=
⇔ − + = ⇔  =

 đã thỏa mãn (*). 

Đ/s: 1; 2x x= =  là nghiệm của phương trình đã cho. 

Câu 5: Giải phương trình   3 23 19 12 5 1 8 7 0.x x x x x+ − + + − + − =  

Lời giải 

ĐK: ( )7
 * .

8
x ≥  Khi đó ( ) ( ) ( ) 3 21 1 5 1 2 1 8 7 3 16 12x x x x x x x⇔ + − − + − − − = + − +  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )
2 2

21 5 1 2 1 8 7
3 2 6

1 5 1 2 1 8 7

x x x x
x x x

x x x x

+ − − − − −
⇔ + = − + +

+ + − − + −
 

( ) ( )( )
22

2
4 3 23 2

3 2 6
1 5 1 2 1 8 7

x xx x
x x x

x x x x

− +− +⇔ + = − + +
+ + − − + −

 

( )2 1 4
3 2 6 0

1 5 1 2 1 8 7
x x x

x x x x

 ⇔ − + + − − = + + − − + − 
    (2) 

Với 
7 1 4 1 4 8 16 2

6 6 6 0.
7 78 15 3 151 5 1 2 1 8 7 1 2. 1
8 8

x x
x x x x

≥ ⇒ + − − < + − = + − = − <
+ + − − + − + −
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Do đó ( ) 2 1
2 3 2 0

2

x
x x

x

=
⇔ − + = ⇔  =

 đã thỏa mãn (*). 

Đ/s: 1; 2x x= =  là nghiệm của phương trình đã cho. 

Câu 6: Giải phương trình   ( )2 22 1 3 2 5 1 3 2 2 5.x x x x x x x+ − − − − = − + − +  

Lời giải 

ĐK: ( )2
 * .

3
x ≥  Khi đó ( ) ( ) ( ) ( )2 21 3 2 1 5 1 3 2 2 5x x x x x x x x⇔ − − + + − − = − + − +  

( ) ( ) ( ) ( )
22

2 23 2 1 5 1
3 2 2 5

3 2 1 5 1

x x x x
x x x x

x x x x

− − + − −
⇔ + = − + − +

+ − + + −
 

( )
2 2

2 23 2 3 2
3 2 2 5

3 2 1 5 1

x x x x
x x x x

x x x x

− + − +⇔ + = − + − +
+ − + + −

 

( )2 21 1
3 2 2 5 0

3 2 1 5 1
x x x x

x x x x

 ⇔ − + + − − + = + − + + − 
   (2) 

Với 
2 2 10

1 5 1 1 1 2
3 3 3

x x x≥ ⇒ + + − ≥ + + − >  và 
2

3 2 .
3

x x+ − ≥  

( )221 1 1 1 3 1
2 5 1 4 4 0.

2 2 2 23 2 1 5 1
3

x x x
x x x x

⇒ + − − + ≤ + − − + ≤ + − =
+ − + + −

 

Do đó ( ) 2 1
2 3 2 0

2

x
x x

x

=
⇔ − + = ⇔  =

 đã thỏa mãn (*). 

Đ/s: 1; 2x x= =  là nghiệm của phương trình đã cho. 

Câu 7: Giải phương trình  ( )2 23 2 3 5 1 3 2 3 2 3 3.x x x x x x x x− + − + − + + = + +  

Lời giải 

ĐK: ( )2
 * .

3
x ≥  Khi đó ( ) ( ) ( ) ( )21 3 2 3 1 5 1 3 2 3 2x x x x x x x x⇔ − − + + − − = − + +  

( ) ( ) ( ) ( )
22

2
3 2 1 5 1

3. 3 2 3 2
3 2 1 5 1

x x x x x
x x x

x x x x

− + + − −
⇔ + = − + +

+ − + + −
 

( ) ( ) ( )
2 2

2
3 2 3 3 2

3 2 3 2
3 2 1 5 1

x x x x x
x x x

x x x x

− + − +
⇔ + = − + +

+ − + + −
 

( )2 3
3 2 3 2 0

3 2 1 5 1

x
x x x

x x x x

 ⇔ − + + − + = + − + + − 
   (2) 

Với 
2 2 10 5 21 5 16

1 5 1 1 1 3.
3 3 3 3 3

x x x
+ +≥ ⇒ + + − ≥ + + − = > =  

3 3
1 3 2 1 2 2 0.

33 2 3 2 1 5 1

x x x
x

xx x x x x x
≤ = ⇒ + − + < + − + =

+ − + − + + −
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Do đó ( ) 2 1
2 3 2 0

2

x
x x

x

=
⇔ − + = ⇔  =

 đã thỏa mãn (*). 

Đ/s: 1; 2x x= =  là nghiệm của phương trình đã cho. 

 

GIẢI PHÁP CHO KÌ THI TRUNG H ỌC PHỔ THÔNG QUỐC GIA 2016 TRÊN MOON.VN 

CHƯƠNG TRÌNH PRO – S 
(Dành cho h/s luyện thi từ 8 – 10 điểm ) 

CHƯƠNG TRÌNH PRO – E 
(Dành cho h/s luyện thi từ 6 – 8 điểm) 

� Khóa LUYỆN THI THPTQG 2016 – B1 � Khóa LUYỆN THI THPTQG 2016 – B2 

� Khóa LUYỆN ĐỀ THPTQG 2016 – T1 � Khóa LUYỆN ĐỀ THPTQG 2016 – T2 

� Khóa LUYỆN GIẢI BÀI T ẬP TOÁN  

Học phí trọn gói: 900.000 VNĐ Học phí trọn gói: 800.000 VNĐ 
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DẠNG 3. LIÊN HỢP 2 NGHIỆM XẤU KINH 

Câu 1: Giải phương trình 2 5 2
4 6 11 7

x
x x x

x

−− + = + + . 

Câu 2: Giải phương trình ( ) ( )3 23 4 1 3 1 3 7x x x x x x x− + + = − + + ∈ℝ . 

Câu 3: Giải phương trình  2 5 15 6 2      ( ).x x x x− − = + ∈ℝ  

Câu 4: Giải phương trình 2 32 10 5 5 2 24 11x x x x x− + = − + − +   

Câu 5: Giải phương trình 
3 2

2 5 5 1
4 3

3

x x x
x x

x

− + +− + =
−

  

Câu 6: Giải phương trình ( )2 2 31 5 2 5 2 3x x x x x+ − + = +   

Câu 7: Giải phương trình 
2 2

2

1 1
2 0

4 2 1

x x x

x x

+ + + − − =
+ +

  

Câu 8: Giải phương trình 2 25 2 4 2 3 1x x x x x+ + = + + +  

LỜI GIẢI CHI TI ẾT BÀI T ẬP 

Câu 1: Giải phương trình 2 5 2
4 6 11 7

x
x x x

x

−− + = + + . 

Lời giải. 

Điều kiện 
2

5
x ≥ . Phương trình tương đương 

( )
( )

( )

3 2

2 3 2

3 2

2 2
2

2

4 6 5 2 11 7

5 2 3 11 7 5 2 0

5 2 3 11 7 5 2 0

5 2 5 2
. 5 2 0

5 2 3 11 7

1
5 2 0

5 2 3 11 7

x x x x x x

x x x x x x x x x

x x x x x x x x

x x x x
x x x x

x x x x

x
x x x

x x x x

− + = − + +

⇔ − − + + − + + − + =

⇔ − − + + − + + − + =

− + − +⇔ + + − + =
+ − + + +

 ⇔ − + + + = + − + + + 

 

Ta thấy 
1 2

0,
55 2 3 11 7

x
x x

x x x x
+ + > ∀ ≥

+ − + + +
nên 2 5 17 5 17

5 2 0 ;
2 2

x x x x
+ −− + = ⇔ = = . 

Đối chiếu điều kiện ta có hai nghiệm, 
5 17 5 17

;
2 2

S
 + − =  
  

 

Câu 2: Giải phương trình ( ) ( )3 23 4 1 3 1 3 7x x x x x x x− + + = − + + ∈ℝ . 

Lời giải. 

Điều kiện 
1

3
x ≥ . Phương trình đã cho tương đương với 

PHƯƠNG PHÁP LIÊN HỢP GIẢI PHƯƠNG TRÌNH – P3 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] 
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( )
( )

( ) ( )

2 2

2 2
2

2

2

2

3 1 2 1 3 7 3 1 0

3 1 3 1
3 1 0

3 1 2 1 3 7

1 1
3 1 0 1

3 1 2 1 3 7

x x x x x x x x

x x x x
x x x

x x x x x

x x x
x x x x x

− − + + − + + − + =

− + − +⇔ + + − + =
+ − + + +

 
⇔ − + + + = 

+ − + + + 

 

Ta thấy 
2

1 1 1
0,

33 1 2 1 3 7
x x

x x x x x
+ + > ∀ ≥

+ − + + +
nên ( )

2 3 1 0
3 5

1 1 2
3

x x
x

x

 − + = +⇔ ⇔ =
≥



. 

Kết luận bài toán có nghiệm duy nhất kể trên. 

Câu 3: Giải phương trình  2 5 15 6 2      ( ).x x x x− − = + ∈ℝ  

Lời giải:  

ĐK: 2x ≥ −  (*). Khi đó ( ) 21 5 15 6 2 0x x x⇔ − − − + =  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )2

2 2 1 9 2
7 17 2 1 3 2 0 7 17 2. 0

1 3 2

x x
x x x x x x

x x

+ − +
⇔ − − + + − + = ⇒ − − + =

+ + +
 

( ) ( ) ( )
2

2 2
2 7 17 2

7 17 0 7 17 1 0
1 3 2 1 3 2

x x
x x x x

x x x x

− −  ⇔ − − + = ⇔ − − + = + + + + + + 
 

( )( )2 7 17 3 3 2 0x x x x⇔ − − + + + =  (2) 

Với 2x ≥ −  có 3 3 2 2 3 0 0x x+ + + ≥ − + + >  nên ( ) 2 7 3 13
2 7 17 0 .

2
x x x

±⇔ − − = ⇔ =   

Thử lại 
7 3 13

2

±
 thỏa mãn phương trình đã cho. 

Đ/s: 
7 3 13

.
2

±
 

Câu 4: Giải phương trình 2 32 10 5 5 2 24 11x x x x x− + = − + − +   
Lời giải 

Điều kiện: 
22 10 5 0

5 2 0

x x

x

 − + ≥
 − ≥

  

Phương trình tương đương 

( )( )

( ) ( )( )

( )

2 2
2 3 2

2

2 2
2

2

2

2

2 10 4 5 2
2 10 5 1 5 2 23 10 5 5 2

5 22 10 5 1

2 5 2 5 2
5 5 2 0

5 22 10 5 1

5 17
5 2 0

2
2 1

5 0 *
5 22 10 5 1

x x x x
x x x x x x x x x

x xx x

x x x x
x x x

x xx x

x x x

x
x xx x

− + − −− + − = − − + − + ⇔ = + + − +
− +− + +

− + − +⇔ + − + − + =
− +− + +

 ±− + = ⇔ =
⇔
 + − − = − +− + +
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Ta có:  2

2 2

1 2
2 10 5 1 1 1 2

2 10 5 1 2 10 5 1
x x

x x x x
− + + > ⇒ < ⇒ <

− + + − + +
  

2 1 5
5 2

5 25 2
x x

x x
− + > ⇒ <

− +
  

( )
2

2 1 5 9 9 1
2 5 5 0 *

2 2 2 25 22 10 5 1
x x x vn

x xx x

 
⇒ + < + = < + + − = + > ⇒ − +  − + +

  

Vậy phương trình có nghiệm là 
5 17 5 17

,
2 2

x x
+ −= =   

Câu 5: Giải phương trình 
3 2

2 5 5 1
4 3

3

x x x
x x

x

− + +− + =
−

  

Lời giải 

Điều kiện: 
2 3, 1 34 3 0

3 13 0

x x xx x

x xx

≥ ≤ > − + ≥  
⇔ ⇔  ≠ ≤− ≠  

  

Phương trình tương đương 

( )( ) ( )

( )

3 2 2 3 2
2

2

22
2

2 2

2

2

5 5 1 4 3 1 5 5 1 3
4 3 1 1

3 34 3 1

1 4 24 2 1 1
4 2 0

3 34 3 1 4 3 1

4 2 0 2 2

1 1
0 *

34 2 1

x x x x x x x x x
x x

x xx x

x x xx x x
x x

x xx x x x

x x x

x

xx x

− + + − + − − + + − +− + − = − ⇔ =
− −− + +

− − +  − + −⇔ = ⇔ − + + = − −− + + − + + 

 − + = ⇔ = ±
⇔ − + =
 −− + +

  

Vì ( )
2

3 1 1 1
0 0 *

1 3 34 2

x x x
vn

x x xx x

> − −
⇒ ≥ ⇒ + > ⇒ ≤ − − − +

  

Vậy phương trình có nghiệm là 2 2, 2 2x x= + = −   

Câu 6: Giải phương trình ( )2 2 31 5 2 5 2 3x x x x x+ − + = +   

Lời giải 

Điều kiện: 
2

5 2 0
5

x x− ≥ ⇔ ≥   

Phương trình tương đương  

( )( ) ( )

( )
( )

2
2 3 2 3 2 3 2

2
2

2

2

5 2
1 5 2 5 2 3 1 5 2

5 2

5 17
5 2 0

1 25 2 0
15 2

0 *
5 2

x x
x x x x x x x x x x x x

x x

x x x
x

x x x
xx x

x
x x

− −+ − − + + + = + ⇔ + = − +
− +

 ±− + = ⇔ = + ⇔ − + + = ⇔ 
 +− +  + = − +

  

Vì ( )
22 1

0 *
5 5 2

x
x x vn

x x

+≥ ⇒ + > ⇒
− +

  

Vậy phương trình có nghiệm là 
5 17 5 17

,
2 2

x x
+ −= =   

Câu 7: Giải phương trình 
2 2

2

1 1
2 0

4 2 1

x x x

x x

+ + + − − =
+ +

  

Lời giải 
Điều kiện: 4 0 4x x+ > ⇔ > −   
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Phương trình tương đương 

( ) ( )

( ) ( ) ( )

2

2 2 2 2

2 2 2

2 2 2

2 2 2

2

2 2 2

1
1

1 3 1 1 3 1 241 0 0
4 2 2 2 21 1 2 1

1
4

3 3 3
0

21 2 1 1 2
4 1

4

3 3

1 1 1
0

21 2 1 1 2
4 1

4

x x
x x x x xx

x x x x x

x

x x x

x x x x
x

x

x x

vn
x x x x

x
x

+ + −    + + − + −+− + − + − = ⇔ + + =     + + + + +     +
+

− − −⇔ + + =
 + + + + ++ + 
 + 

 = ⇔ ±

 + + =⇔   + + + + ++ + 

 + 




  

Vậy phương trình có nghiệm 3, 3x x= = −   
 

Câu 8: Giải phương trình 2 25 2 4 2 3 1x x x x x+ + = + + +  
Lời giải:  

ĐK: ( )
0

*1 2

2 5

x

x

≥


− ≤ ≤ −

. Khi đó: ( )2 25 2 2 1 1 4 2 2 1 0PT x x x x x x x⇔ + − + + + − + + − − =  

2 2
2

2

2 1 2 1
2 1 0

1 4 25 2 2 1

x x x x
x x

x xx x x

− − − −⇔ + + − − =
+ + ++ + +

 

( ) ( )2

2

1 1
2 1 1 0 1

1 4 25 2 2 1
x x

x xx x x

 
⇔ − − + + = 

+ + ++ + + 
 

Với 
1

2
x ≥ −  ta có: 

2

1 1
1 0

1 4 25 2 2 1 x xx x x
+ + >

+ + ++ + +
 

Do vậy ( ) ( )21 2 1 0 1 2PT x x x tm⇔ − − = ⇔ = ±  

Vậy PT đã cho có nghiệm là: 1 2x = ± . 
 
 

GIẢI PHÁP CHO KÌ THI TRUNG H ỌC PHỔ THÔNG QUỐC GIA 2016 TRÊN MOON.VN 

CHƯƠNG TRÌNH PRO – S 
(Dành cho h/s luyện thi từ 8 – 10 điểm ) 

CHƯƠNG TRÌNH PRO – E 
(Dành cho h/s luyện thi từ 6 – 8 điểm) 

� Khóa LUYỆN THI THPTQG 2016 – B1 � Khóa LUYỆN THI THPTQG 2016 – B2 

� Khóa LUYỆN ĐỀ THPTQG 2016 – T1 � Khóa LUYỆN ĐỀ THPTQG 2016 – T2 

� Khóa LUYỆN GIẢI BÀI T ẬP TOÁN  

Học phí trọn gói: 900.000 VNĐ Học phí trọn gói: 800.000 VNĐ 
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VIDEO BÀI GI ẢNG và LỜI GIẢI CHI TI ẾT CÁC BÀI T ẬP chỉ có tại website MOON.VN 
 

Câu 1: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ( )22 3 1 3 2 2 5 3 16x x x x x x+ + + = + + + − ∈ℝ ..  

Câu 2: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( ) ( ) ( )3
5 1 4 2 0

2

x
x x x x

x

++ + + + = ∈
+

ℝ . 

Câu 3: Giải phương trình ( ) ( )( )2 3 232 3 2 2 8x x x x− + − + =  

Câu 4: Giải phương trình  2 22 5 2 1 4x x x x x+ + + − + =  
Câu 5: Giải phương trình sau: ( )2 22 3 3 2 10x x x x x x x+ + − + − = +  

Câu 6: Giải phương trình 2 15
1 1 1

2
x x x x+ + + − + − = . 

Câu 7: Giải phương trình  ( ) ( )23 2 20 2 2 3 5 3 5 1 2x x x x x x+ − + + − = − + +  

Câu 8: Giải phương trình ( )25 1 2 2 1 2 1x x x+ = + −   

LỜI GIẢI CHI TI ẾT BÀI T ẬP 

Câu 1: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ( )22 3 1 3 2 2 5 3 16x x x x x x+ + + = + + + − ∈ℝ ..  

Lời giải. 
Điều kiện 1x ≥ − .  

Đặt 2 3 1 , 1x x t t+ + + = ≥  suy ra 2 2 2 23 4 2 2 5 3 3 2 2 5 3 4t x x x x x x t= + + + + ⇒ + + + = − . 
Phương trình ban đầu trở thành 

{ }

( )

2 2

2 2

2 2 2

11 1
5

4;54 16 20 0

3 4 2 2 5 3 25 2 2 5 3 21 3

21 3 0 7
3

4 2 5 3 9 126 441 146 429 0

tt t
t

tt t t t

x x x x x x

x x
x

x x x x x x

≥≥ ≥   ⇔ ⇔ ⇔ =   ∈ −= − − − − =   

⇒ + + + + = ⇔ + + = −
− ≥ ≤⇔ ⇔ ⇔ = + + = − + − + =

 

Đối chiếu điều kiện ta thu được nghiệm duy nhất 3x = . 

Câu 2: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( ) ( ) ( )3
5 1 4 2 0

2

x
x x x x

x

++ + + + = ∈
+

ℝ . 

Lời giải. 

Điều kiện 3 2x x≤ − ∨ > − . Phương trình tương đương ( )2 3
5 6 4 2 5

2

x
x x x

x

++ + + + =
+

. 

Đặt ( ) ( ) ( )2 23
2 2 3 5 6

2

x
x t t x x x x

x

++ = ⇒ = + + = + +
+

. 

Ta thu được ( )( ) { }2 4 5 1 5 0 5;1t t t t t+ = ⇔ − + = ⇔ ∈ − . 

� 2

2 2

2 0 2 5 105
5 25

25 5 25 5 20 0

x x
t t x

x x x x

+ < < −  += − ⇒ = ⇔ ⇔ ⇔ = − + + = + − = 
. 

� 2

2 2

2 0 2 5 5
1 1

25 6 1 5 5 0

x x
t t x

x x x x

+ > > −  − += ⇒ = ⇔ ⇔ ⇔ = + + = + + = 
. 

ĐẶT MỘT ẨN PHỤ GIẢI PHƯƠNG TRÌNH 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] 
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Kết luận bài toán đã cho có hai nghiệm kể trên.  
 

Câu 3: Giải phương trình ( ) ( )( )2 3 232 3 2 2 8x x x x− + − + =  

Lời giải: 
Do 0x =  không phải nghiệm của PT đã cho. 

Ta có: ( )2 2 23 3
4 4

4 4 3 4 0 4 3 0PT x x x x x x
x x

⇔ − − + − = ⇔ − − + − =  

Đặt 3
4

t x
x

= −  ta có: ( )( )3 23 4 0 1 4 0 1t t t t t t+ − = ⇔ − + + = ⇔ =  

Với 1t =  ta có: 24 1 17
1 4 0

2
x x x x

x

±− = ⇔ − − = ⇔ = . 

Vậy nghiệm của PT đã cho là: 
1 17

2
x

±= . 

Câu 4: Giải phương trình  2 22 5 2 1 4x x x x x+ + + − + =  
Lời giải: 

ĐK: 0x ≥ .Do 0x =  không phải nghiệm của PT đã cho. 

 Ta có: 
1 1

2 5 1 4PT x x
x x

   ⇔ + + + + − =   
   

 

Đặt ( )1
0t x t

x
= + ≥  ta có: ( )( )2 5 1 4 3 4 2 2 5 1 16t t t t t+ + − = ⇔ + + + − =  

( ) ( ) ( )
2

22

4
2 2 3 5 12 3 2

4 2 3 5 12 3

t
t t t t

t t t

≤⇔ + − = − ⇔ ⇔ = + − = −

 

Với 2t =  ta có: 
1

2 1x x
x

+ = ⇔ = . 

Vậy 1x =  là nghiệm duy nhất của PT đã cho. 

Câu 5: Giải phương trình sau: ( )2 22 3 3 2 10x x x x x x x+ + − + − = +  

Lời giải: 
ĐK: 3x ≥  

Đặt ( )2 3 3t x x x t= + − ≥  ta có: 2 2 2 22 2 . 3 2 2 3t x x x x x x x x x= − + − = − + −  

Khi đó: ( )
2

4
20 0

5

t
PT t t

t loai

=
⇒ + − = ⇔  = −

 

Với 4t =  ta có: ( ) ( )2 23 4 2 3 2 0x x x x x x+ − = ⇔ − + − − =  

( ) ( )
2

2 2

4 3 4 1 1
0 4 0 1

2 23 2 3 2

x x x x
x

x xx x x x

 − − − +⇔ + = ⇔ − + = 
+ +− + − + 

 

Với 3x ≥  ta có: ( ) ( )1 4x tm⇔ =  

Vậy PT đã cho có nghiệm duy nhất là 4x = . 

Câu 6: Giải phương trình 2 15
1 1 1

2
x x x x+ + + − + − = . 

Lời giải: 
ĐK: 1x ≥ . 

Đặt ( )1 1 2t x x t= + + − ≥  ta có: 
2

2 2 22 2 1 1
2

t
t x x x x= + − ⇒ + − =  
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Khi đó: ( )
2 315

52 2

tt
PT t

t loai

=
⇔ + = ⇔  = −

 

Với 3t =  ta có: 2

2

9

2
1 1 3 2 2 1 9

9
1

2

x

x x x x
x x

 ≤+ + − = ⇔ + − = ⇔ 
  − = −   

 

( )
2 2

9
852

81 36
1 9

4

x
x tm

x x x

 ≤⇔ ⇔ =
 − = − +


 

Vậy PT đã cho có ngiệm duy nhất 
85

36
x = . 

Câu 7: Giải phương trình ( ) ( )23 2 20 2 2 3 5 3 5 1 2x x x x x x+ − + + − = − + +  

Lời giải: 

 ĐK: 
5

3
x ≥ . Khi đó ta có: ( )2 23 10 2 2 3 5 2 12 2 3 10PT x x x x x x x x⇔ + − + + − + + − = + + + −  

( )2
2 23 10 2 12 2 3 10x x x x x x⇔ + − + + − = + + + −  

( )22 3 10 0t x x x t= + + + − ≥ . Ta có ( )
2

4
12 0

3

t
t t

t loai

=
− − = ⇔  = −

 

Với 4t =  ta có: ( ) ( )2 22 3 10 4 2 2 3 10 2 0x x x x x x+ + + − = ⇔ + − + + − − =  

( ) ( )
2

2 2

2 3 14 1 3 7
0 2 0 1

2 2 2 23 10 2 3 10 2

x x x x
x

x xx x x x

 − + − +⇔ + = ⇔ − + = 
+ + + ++ − + + − + 

 

Với 
5

3
x ≥  ta có: ( )1 2x⇔ = . 

Vậy PT đã cho có nghiệm duy nhất: 2x = . 

Câu 8: Giải phương trình ( )25 1 2 2 1 2 1x x x+ = + −   

Lời giải: 

Điều kiện: 
1

2 1 0
2

x x− ≥ ⇔ ≥   

Phương trình tương đương ( ) ( ) 22 1 2 2 1 2 1 5 2 0x x x x x− + + − − − =   

Đặt ( )2 22 1 2 2 1 5 2 0t x t x t x x= − ⇒ + + − − =   

Ta có ( ) ( )2 22 2 2 1 3 1
' 2 1 5 2 9 6 1 3 1

2 1 3 1 5 2

t x x x
x x x x x x

t x x x

= − − + + =
∆ = + + + = + + = + ⇒  = − − − − = − −

  

• TH1: 2 22 1 2 1 2 1 0 1t x x x x x x x x= ⇒ − = ⇔ − = ⇔ − + = ⇔ =   

• TH2: ( )5 2 2 1 5 2 0t x x x vn= − − ⇔ − + + =   

Vậy phương trình có nghiệm là 1x =   
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VIDEO BÀI GI ẢNG và LỜI GIẢI CHI TI ẾT CÁC BÀI T ẬP chỉ có tại website MOON.VN 
 

Câu 1: Giải phương trình ( )3 2 2 1
2 3 2 1 2 3x x x x x x

x
+ + + = + +   

Câu 2: Giải phương trình  ( ) 23 3 2 3 2x x x x+ + = − − . 

Câu 3: Giải phương trình  ( ) ( )2 2 3
2 2 3 3 7x x x x x

x
+ + = + +  

Câu 4: Giải phương trình  ( ) ( )3 32 4 3 1 1 0x x x x x− − − − + =  

Câu 5: Giải phương trình ( ) ( )2 23 4 4 2 1x x x x x x− − = − − − ∈R  

Câu 6: Giải phương trình ( ) ( ) ( )2 22 1 1 2 2 6x x x x x x x− + = − − + +  trên tập số thực.  

Câu 7: Giải phương trình 
3 2

3 3

6 7 4 5 1

2 3 1

x x x x

x x

+ − + −=
− + +

 trên tập số thực. 

Câu 8: Giải phương trình ( ) ( )2
2 2 3 1 1 4x x x x x− − + − − = − ∈R  

Câu 9: Giải phương trình   ( ) 2 24 5 2 2 2 2 1.x x x x x− − + = − +  

Câu 10: Giải phương trình ( )22 2 6 3 1 5 4.x x x x+ − = − −  

LỜI GIẢI CHI TI ẾT BÀI T ẬP 

Câu 1: Giải phương trình ( )3 2 2 1
2 3 2 1 2 3x x x x x x

x
+ + + = + +   

Lời giải: 

Điều kiện:
2 1

0

0

x
x

x

 + ≥

 ≠

  

Phương trình tương đương 

( ) ( )2 2 2 2 21 1 1 1
2 3 2 2 3 2 3 3 2 0x x x x x x x x x

x x x x
 + + + = + + ⇔ + − + + + + + = 
 

  

Đặt ( )2 2 21
2 3 3 2 0t x t x t x x

x
= + ⇒ − + + + + =   

Ta có ( ) ( )2 2

2 3 1
2

22 3 4 3 2 1
2 3 1

1
2

x
t x

x x x
x

t x

+ + = = +
∆ = + − + + = ⇒ 

+ − = = +


  

• TH1: 2
2 2 2

1 2
2 21 22 2 1

4 4 4 4 1 0 1 2

2

x xx
t x x x

x x x x x x
x x

 − −≥ − = ≥ − = + ⇔ + = + ⇔ ⇔ ⇒ + = + + + − = − + =


  

ĐẶT ẨN PHỤ KHÔNG HOÀN TOÀN GIẢI PHƯƠNG TRÌNH 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] 
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• TH2: 2
2 2 2

1 111
1 1 1 1

2 1 2 1 0
2

x xx
t x x x

x x x x xx x
x

≥ − = − ≥ − = + ⇔ + = + ⇔ ⇔ ⇔  + = + + =+ − = 

  

Vậy phương trình có nghiệm 
1 2 1 2 1

, , 1,
2 2 2

x x x x
− − − += = = − =   

Câu 2: Giải phương trình  ( ) 23 3 2 3 2x x x x+ + = − − . 

Lời giải: 

ĐK: 
2

3
x ≥ − . Khi đó ta có: ( ) ( ) 22 3 2 3 3 2 3 2 0PT x x x x x⇔ + + + + − − − =  

Đặt ( )3 2 0t x t= + ≥  ta có: ( )2 22 3 3 2 0t x t x x+ + − − − =  

Khi đó ta có: ( ) ( ) ( )2 22 23 8 3 2 9 30 25 3 5x x x x x x∆ = + + + + = + + = +  

Do vậy 
( )

( )

3 3 5 1
3 2 1

4 2
3 3 5

3 2 2 2
4

x x x
x t

x x
x t x

− − + + + + = = =


− − − − + = = = − −


 

+) Với ( )2
2

3
x ≥ − ⇒  vô nghiệm 

+) Với ( ) 2 21
3 2 4 3 2 2 1 10 7 0 5 4 2.

2

x
x x x x x x x

++ = ⇔ + = + + ⇔ − − = ⇔ = ±  

Kết hợp ĐK: Vậy 5 4 2x = ±  là giá trị cần tìm. 

Câu 3: Giải phương trình  ( ) ( )2 2 3
2 2 3 3 7x x x x x

x
+ + = + +  

Lời giải: 

ĐK: 0x > . Khi đó ( )3 3
2 2 3 7PT x x x

x x
 ⇔ + + = + + 
 

( )3 3
2 7 2 6 0x x x x

x x
 ⇔ + − + + + + = 
 

. 

Đặt ( )3
0t x t

x
= + ≥  ta có: ( )22 7 2 6 0t x t x− + + + = . 

Khi đó: ( ) ( ) ( )2 227 16 3 2 1 1x x x x x∆ = + − + = − + = − .Do đó: 

7 1 3

4 2
7 1

2
4

x x x
t

x x
t

+ + − + = =


+ − + = =


 

+) Với 
3

2

x
t

+=  ta có: 
2 2

3 23 3 3 6 9
2 9 12 0 1.

2 4

x x x x
x x x x x

x x

+ + + ++ = ⇔ = ⇔ + + − = ⇔ =  

+) Với 2t =  ta có: ( )2 13
2 4 3 0

3

x
x x x tm

xx

=+ = ⇔ − + = ⇔  =
 

Kết hợp ĐK: Vậy nghiệm của PT là: 1; 3x x= = . 

Câu 4: Giải phương trình  ( ) ( )3 32 4 3 1 1 0x x x x x− − − − + =  

Lời giải: 

ĐK: 3 1 0x x− + ≥  ta có: ( ) ( )3 32 1 3 1 1 6 2 0PT x x x x x x⇔ − + − − − + − − =  

Đặt 3 1t x x= − +   ( )0t ≥  ta có: ( )22 3 1 6 2 0t x t x− − − − =  

Khi đó: ( ) ( ) ( )2 229 1 16 3 1 9 30 25 3 5x x x t x∆ = − + + = + + = + . 
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Do vậy ta có: 

( )

3 3 3 5 3 1

4 2
3 3 3 5

2
4

x x x
t

x x
t loai

− + + + = =
 − − − = = −


 

Với 
3 1

2

x
t

+=  ta có: 3

3 2

1 3
2 1 3 1 3 1

4 9 10 3 0 4

x
x

x x x
x

x x x

= ≥ − − + = + ⇔ ⇔  = − − + = 

 

Vậy nghiệm của PT là: 
1

3;
4

x x= = . 

Câu 5: Giải phương trình  ( ) ( )2 23 4 4 2 1x x x x x x− − = − − − ∈R  

Lời giải 
Điều kiện: 1x ≥ , phương trình đã cho tương đương  

( ) ( ) ( )
( ) ( )

2 2

2
2 2

4 2 1 1 4 2 1

1 4 2 1 4 3 0

x x x x x x

x x x x x x

− − + − − = − − −

⇔ − − − − − + − − =
 

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2 22 2 2 2 2

1
4 2 4 4 3 4 3 2 4 3 1 4 4 0

x
x x x x x x x x x x

−
∆ = − − − − − = − − − − − + = − − ≥  nên 

phương trình trên có hai nghiệm theo ẩn 1x −  là  
2 24 2 4 4

1 1
2

x x x x
x

− − − + +− = =  hoặc
2 2

24 2 4 4
1 4 3

2

x x x x
x x x

− − + − −− = = − − , do đó  

• Với 1 1x − =  suy ra 1 1 1 1 2x x x− = ⇔ − = ⇔ =  

• Với 21 4 3x x x− = − −  suy ra ( )2 1
1 2 4 5 5 1 0 5

1 2
x x x x x x

x

 − − = − − ⇔ − − − = ⇔ = − + 
 

Vậy phương trình ban đầu có hai nghiệm: 2; 5x x= = . 

Câu 6: Giải phương trình ( ) ( ) ( )2 22 1 1 2 2 6x x x x x x x− + = − − + +  trên tập số thực.  

Lời giải 
Điều kiện: 0x ≥ , phương trình đã cho được viết lại thành: 

( ) ( )3 2 3 22 2 6 1 2 2 4x x x x x x x− + − = − − + ∗  

Đặt 3 2 3 2 2 3 2 22 2 4 0 2 2 4 2 2 3t x x x x x x t x x x t x= − + ≥ ⇔ − + = ⇔ − + = − , khi đó phương trình ( )∗  trở 

thành   

( ) ( ) ( ) ( )2 23 6 1 1 3 6 0t x x t t x t x− − = − ⇔ − − − + = ∗∗  

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( )2 221 4 3 6 10 25 5 0x x x x x∗∗∆ = − + + = + + = + ≥  nên ( )∗∗  có hai nghiệm theo ẩn t  là 

1 5
2

2

x x
t x

− + += = +  hoặc 
1 5

3
2

x x
t

− − −= = −  mà 0t ≥  do đó suy ra  

3 2

3 2

0
2 2 2 4 2 2

2 3 4 0

x
t x x x x x x

x x

≥
= + ⇔ − + = + ⇔ ⇔ =

− − =
 

Vậy 2x =  là nghiệm duy nhất của phương trình.  
 

Câu 7: Giải phương trình 
3 2

3 3

6 7 4 5 1

2 3 1

x x x x

x x

+ − + −=
− + +

 trên tập số thực. 

Lời giải 

Điều kiện: 3 2x ≠ , nhận thấy 
1

5
x =  không là nghiệm của phương trình nên phương trình ban đầu trở thành 
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( )

( )

33 2 3
3

3 3

3 2 3 2
3 3

3 16 7 4 2
3 1

5 1 3 1 3 1

6 7 4 6 2 3
1 3 3

5 1 5 1

xx x x x
x

x x x

x x x x x x
x x

x x

+ −+ − + −= = = + −
− + + + +

+ − + + − +⇔ + = + ⇔ = + ∗
− −

 

Đặt 3 3 23 0 3t x x t= + ≥ ⇔ + = , khi đó phương trình ( )∗  tương đương  

( ) ( )
2 2

2 26 2
5 1 6 2 0

5 1

t x x
t t x t x x

x

+ − = ⇔ − − + − = ∗∗
−

 

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( )2 22 25 1 4 6 2 2 1 1 0x x x x x x∗∗∆ = − − − = − + = − ≥ , nên có hai nghiệm theo ẩn t  là 

5 1 1
3 1

2

x x
t x

− + −= = −  hoặc 
5 1 1

2
2

x x
t x

− − += = , do đó: 

Với 3 1t x= −  suy ra 3

3 2

1
1

3 1 3 3
4 3 2

9 6 2 0

xx
x x

x
x x x

 =≥− = + ⇔ ⇔ 
= + − + + =

 

Với 2t x=  suy ra 3

3 2

1
0

2 3 3 214 3 0
2

x
x

x x
x x x

=≥ = + ⇔ ⇔ +− + = = 

. 

Vậy phương trình đã cho có ba nghiệm: 
3 21

1; ; 4 3 2
2

x x x
+= = = +  

Câu 8: Giải phương trình ( ) ( )2
2 2 3 1 1 4x x x x x− − + − − = − ∈R  

Lời giải 

Điều kiện: 2 0x≥ ≥ , phương trình đã cho tương đương ( )4 2 2 3 2 0x x x x x− + − − + − =  

Ta thấy: ( ) ( ) ( )
2 2 2

4 2 2
1

x x x x
α

α β α β α
β

=
− = − + = + − ⇔  =

 do đó phương trình trên được viết lại 

thành  

( ) ( ) ( )2 2 2 2 3 2 0x x x x x x+ − − − + − − = ∗  

Đặt 2 0t x= − ≥ , khi đó ( )∗  tương đương ( ) ( )22 3 2 0t x t x x− + + + = ∗∗  

Ta có: ( ) ( ) ( ) ( )2 2

3 2 8 4 4 2 0x x x x x x∗∗∆ = + − + = + + = + ≥ , nên có hai nghiệm theo ẩn t  là 

3 2 2
1

4

x x
t x

+ + += = + hoặc 
3 2 2

4 2

x x x
t

+ − −= = , do đó: 

Với 1t x= +  suy ra  

2

1
0; 4 3 2

22 1 2 1 2 1 2 2
4

4 8 1 0

x
x x x x x x x x

x x

  ∈ +  − = + ⇔ − = + + ⇔ − = ⇔ ⇔ = 
 − + =

 

Với 
2

x
t =  suy ra ( ) 8

2 2 4 2
5

x x x x x− = ⇔ − = ⇔ =  

Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm: 
8 4 3 2

;
5 4

x x
+= =  

Câu 9: Giải phương trình  ( ) 2 24 5 2 2 2 2 1.x x x x x− − + = − +  

Lời giải 
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ĐK: ( ) ( )22 2 2 0 1 1 0  * .x x x x− + ≥ ⇔ − + ≥ ⇔ ∈ℝ  

Đặt ( ) ( )2 2 2 22 2  0 2 2 1 2 2 2 2 3 2 2 3.x x t t x x x x x t x− + = ≥ ⇒ − + = − + + − = + −  

Khi đó (1) trở thành ( ) ( )2 24 5 2 2 3 2 4 5 2 3 0x t t x t x t x− = + − ⇔ − − + − =    (2) 

Coi (2) là PT bậc hai với t là ẩn số và x là tham số ta có  

  ( ) ( ) ( )2 224 5 8 2 3 16 56 49 4 7 0.x x x x x∆ = − − − = − + = − ≥  

Do đó ( )
( )

( )

4 5 4 7 1

4 22
4 5 4 7

2 3
4

x x
t

x x
t x

− − −
= =

⇔
− + −

= = −

 

• TH1. ( ) ( )22 21 1
2 2 4 2 2 1 4 1 3 0.

2 2
t x x x x x= ⇒ − + = ⇔ − + = ⇔ − + =  PT vô nghiệm. 

• TH2. 22 3 2 2 2 3t x x x x= − ⇒ − + = −  

( )2 22

3
3 3 2

72 .12
3

3 10 7 02 2 2 3 7

3

x
x x

xx

x xx x x
x

 ≥ ≥ ≥  ⇔ ⇔ ⇔ ⇔ ==  
  − + =− + = −   =


 Đã thỏa mãn (*). 

Đ/s: 
7

.
3

x =  

Câu 10: Giải phương trình ( )22 2 6 3 1 5 4.x x x x+ − = − −  

Lời giải 

ĐK: ( )4
 * .

5
x ≥  Đặt ( ) 25 4  0 2 6 3 2.x t t x t x− = ≥ ⇒ − = − −  

Khi đó (1) trở thành ( ) ( )2 2 2 22 3 2 3 1 3 1 2 3 2 0x t x x t t x t x x+ − − = − ⇔ − − + − − =   (2) 

Coi (2) là PT bậc hai với t là ẩn số và x là tham số ta có  

  ( ) ( ) ( )2 22 23 1 4 2 3 2 6 9 3 0.x x x x x x∆ = − − − − = + + = + ≥  

Do đó ( )
( )

( )

3 1 3
2

22
3 1 3

2 1
2

x x
t x

x x
t x

− − +
= = −

⇔
− + +

= = +

 

• TH1. 2 5 4 2t x x x= − ⇒ − = −   

( )2 2

2
2 2

8.1
9 8 05 4 2

8

x
x x

xx
x xx x

x

≥≥ ≥ ⇔ ⇔ ⇔ ⇔ ==  − + =− = −   =

 Đã thỏa mãn (*). 

• TH2. 2 1 5 4 2 1t x x x= + ⇒ − = +  
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( )
2

2 2 2

1
1 1

2
2 2

1 19
4 5 05 4 2 1 3 0

2 4

x
x x

x xx x x x

 ≥ −  ≥ − ≥ −  ⇔ ⇔ ⇔  
   − + =− = + + − + =     

 (Vô nghiệm). 

Đ/s: 8.x =  
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VIDEO BÀI GI ẢNG và LỜI GIẢI CHI TI ẾT CÁC BÀI T ẬP chỉ có tại website MOON.VN 
 

DẠNG 1. ĐẶT 2 ẨN PHỤ NHÓM NHÂN T Ử CHUNG 

Câu 1: Giải phương trình ( )21 2 2 1x x x x x+ + − = − − + ∈ℝ . 

Câu 2: Giải phương trình ( )( )8 8 2013 8 2013 8x x x x+ + + = + + + . 

Câu 3: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( ) ( )27
3 2 2 5x x x

x
+ + = + . 

Câu 4: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( ) ( )2 22 2 13 5 4 21x x x x+ = + + . 

Câu 5: Giải phương trình 23 2 5 2 3 5 15x x x x+ − − + − = . 

Câu 6: Giải phương trình 3 21 2 1 3x x x x+ + + − + = . 

Câu 7: Giải phương trình 
2 27 1

2 5 1

x x x x

x x

− + − +=
+ +

 

Câu 8: Giải phương trình ( ) ( ) ( )( )2 2 23 4 2 1 3 1 1 2x x x x x x x x x− + − + − − + = − − . 

Câu 9: Giải phương trình  ( ) ( ) 22 3 1 1 1 2 3 2 5 3.x x x x x x x− + − − = − − + − +  

Câu 10: Giải phương trình  ( )3 2 2 22 4 2 3 2 2.x x x x x x x− + + = + + − +  

LỜI GIẢI CHI TI ẾT BÀI T ẬP 

Câu 1: Giải phương trình ( )21 2 2 1x x x x x+ + − = − − + ∈ℝ . 

Lời giải. 
Điều kiện 2x ≥ . Phương trình đã cho tương đương với 

21 2 2 1 2 1 1. 2 1x x x x x x x x+ + − = − − + ⇔ − − = + − − + . 

Đặt 2 ; 1x u x v− = + =  thu được 

( ) ( ) 2 1 2 1 3
1 1 1 0

1 1 01 1

x x x
u uv v u v

x xx

 − = − = = 
− = − ⇔ − − = ⇔ ⇔ ⇔  + = =+ =  

 

Kết luận bài toán có hai nghiệm. 
 

Câu 2: Giải phương trình ( )( )8 8 2013 8 2013 8x x x x+ + + = + + + . 

Lời giải. 
Điều kiện 8x ≥ − . Phương trình đã cho tương đương với 

8 8 8. 2013 8 2013x x x x+ − = + + − + . 

Đặt 8 ; 2013x u x v+ + = thu được 

( ) ( )

( )( )
8 8 8 1 0

8 8 56
8 8 2013 1 0

20122013 1

u uv v u v

x x
x x

xx

+ = − ⇔ − − =

 + = =
⇔ + − + − = ⇔ ⇔  = −+ = 

 

Kết luận phương trình có hai nghiệm kể trên. 

ĐẶT 2 ẨN PHỤ GIẢI PHƯƠNG TRÌNH – MẪU 1 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] 
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Câu 3: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( ) ( )27
3 2 2 5x x x

x
+ + = + . 

Lời giải. 
Điều kiện 0x > . 

Phương trình đã cho tương đương với ( ) ( )2 23 2 7 2 5x x x x+ + = + . 

Đặt ( )22 7 ; 0; 0x u x v u v+ = = > > ta có ( ) ( ) ( )( )2 23 3 3 0
3

u v
v u u v u v uv

uv

=
+ = + ⇔ − − = ⇔  =

 

• Với 22 7 0u v x x= ⇔ − + =  (Vô nghiệm). 

• Với ( ) ( )3 23 2 7 9 0 1 2 2 9 0 1uv x x x x x x= ⇔ + − = ⇔ − + + = ⇔ = . 

So sánh điều kiện ta thu được nghiệm { }1S = . 

Câu 4: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( ) ( )2 22 2 13 5 4 21x x x x+ = + + . 

Lời giải. 
Điều kiện 0x ≥ . 

Đặt ( )2; 4 21 0; 0x a x b a b= + = ≥ > thì phương trình đã cho trở thành 

( ) ( ) ( ) ( )2 25 5 5 0
5

a b
b a a b a b ab

ab

=
+ = + ⇔ − − = ⇔  =

 

• Với 24 21 0a b x x= ⇔ − + =  (Vô nghiệm). 

• Với ( ) ( ) ( )2 25 4 21 25 1 4 4 25 0 1ab x x x x x x= ⇔ + = ⇔ − + + = ⇔ = . 

Kết hợp điều kiện ta thu được nghiệm { }1S = . 

Câu 5: Giải phương trình 23 2 5 2 3 5 15x x x x+ − − + − = . 
Lời giải:  

ĐK: 
5

3
x ≥ . Đặt ( )1; 3 5 ; 0a x b x a b= + = − ≥ . 

Khi đó: ( ) ( )1 3 5 1 4 3 5 16PT x x x x⇔ + + − + + − =  

( )( ) ( ) ( )( )2 4 16 0 4 4 4 0 4 4 0a ab b a a b a a a b⇒ + + − = ⇔ − + + + = ⇔ + + − = . 

( )4 0 0a b do a⇔ + − = ≥  

Do đó ta có: 2 21 3 5 16 4 4 2 3 2 5 16 3 2 5 10 2x x x x x x x x+ + − = ⇔ − + − − = ⇔ − − = − . 

( )2

5
3

38 105 0

x
x tm

x x

≤
⇔ ⇔ = − + =

. 

Vậy 3x =  là nghiệm duy nhất của PT đã cho. 

Câu 6: Giải phương trình 3 21 2 1 3x x x x+ + + − + = . 
Lời giải:  

ĐK: 1x ≥ − . Đặt 21 ; 1x a b x x+ = = − +  ta có: ( )( )2 2 4 2 2 0a ab b a a b+ + = ⇔ + + − =  

2 2 3 3 22 1 1 2 2 2 1 4 2 1 2a b x x x x x x x⇔ + = ⇒ + + − + = ⇔ + + + = ⇔ + = −  

( )3 2 4 4 3 2

2

00
4 1 4 4 4 4 0

4 4 0 2 2 2

xx
x x x x x x

x x x

== 
⇔ + = − + ⇔ − − = ⇔ ⇔  − − = = ± 

 

Vậy nghiệm của PT là: 0; 2 2 2x x= = ± . 

Câu 7: Giải phương trình 
2 27 1

2 5 1

x x x x

x x

− + − +=
+ +

 

Lời giải:  
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ĐK: 1x > − . Đặt 2 1; 1a x x b x= − + = +  ta có: 
2

2

6

2 3

a a
PT

b b

+
⇒ =

+
 

( ) ( )2 26 2 3b a a b⇔ + = + ⇔ 2 22 3 6a b ab a b− = − ⇔ ( )( ) 3
3 2 0

2

ab
ab a b

a b

=
− − = ⇔  =

 

• Với 33 1 9 2ab x x= ⇔ + = ⇔ = . 

• Với 2 2 5 37
2 1 4 4 5 3 0

2
a b x x x x x

±= ⇔ − + = + ⇔ − − = ⇔ . 

Vậy nghiệm của PT đã cho là: 
5 37

2;
2

x x
±= = . 

Câu 8: Giải phương trình ( ) ( ) ( )( )2 2 23 4 2 1 3 1 1 2x x x x x x x x x− + − + − − + = − − . 

Lời giải:  

ĐK: 
1

2
x ≥ . Khi đó ta đặt ( )22 1; 1 0; 0a x b x x a b= − = − + ≥ > . 

Ta có: ( ) ( ) ( )( ) ( )2 2 2 2 2 2 2 22 2 1 2 0PT b a a b a b b a b a a b a b⇒ − + + − − = − ⇔ − + − + − =  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2
1 2 0 2 0b a b a a b b a b a b a ⇔ − + + − − = ⇔ − + − + − =    

 

( ) ( )( )2 1 0
2

a b
b a b a b a

a b

=
⇔ − + − + + = ⇔  + =

 

Với a b=  ta có: 2 1
3 2 0

2

x
x x

x

=
− + = ⇔  =

. 

Với 2 22 2 1 1 2 2 1 1 1 1 0a b x x x x x x+ = ⇒ − + − + = ⇔ − − + − + − = . 

( ) ( ) ( ) ( )
2 2

2 1 1 2
0 1 0 1

2 1 1 2 1 11 1 1 1

x x x x
x x tm

x xx x x x

 − −
⇔ + = ⇔ − + = ⇔ = 

− + − +− + + − + + 
. 

Vậy PT đã cho có 2 nghiệm 1; 2x x= = . 

Câu 9: Giải phương trình  ( ) ( ) 22 3 1 1 1 2 3 2 5 3.x x x x x x x− + − − = − − + − +  

Lời giải 

ĐK: 

( )( )
( )

2

1 0 3
3

22 3 0  * .
21 2 3 02 5 3

x
x

x x
x xx x

 − ≥  ≥ − ≥ ⇔ ⇔ ≥ 
  − − ≥− + 

 Đặt 1 0a x= − ≥  và 2 3 0.b x= − ≥  

Khi đó (1) trở thành ( ) ( ) ( )( )2 3 2 2 2

2
0 0

a b
b a a b ab a a b b a b a b a b

a b

=
+ = + ⇔ − − − = ⇔ − − = ⇔  =

  

• TH1. 
3 3

1 2 3 2.2 2
1 2 3 2

x x
a b x x x

x x x

 ≥ ≥ = ⇒ − = − ⇔ ⇔ ⇔ = 
 − = − = 

 Thỏa mãn (*). 

• TH2. 
( )

2
2 2

1 1 1
1 2 3 2.

24 4 01 2 3

x x x
a b x x x

xx xx x

≥ ≥ ≥ = ⇒ − = − ⇔ ⇔ ⇔ ⇔ =   =− + =− = −  
 Thỏa mãn (*). 

 Đ/s: 2.x =  

Câu 10: Giải phương trình  ( )3 2 2 22 4 2 3 2 2.x x x x x x x− + + = + + − +  
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Lời giải 

ĐK: ( ) * .x ∈ℝ  Khi đó ( ) ( )( ) ( )2 2 21 1 2 4 2 3 2 2.x x x x x x x⇔ + − + = + + − +    

Đặt 1a x= +  và 2 2 2 0.b x x= − + ≥  Khi đó (1) trở thành ( ) ( )2 22 2a b a b+ = +  

( ) ( ) ( )( )2 0 2 0
2

a b
ab a b a b a b ab

ab

=
⇔ − − − = ⇔ − − = ⇔  =

 

• TH1. 
( )

2
2 2

1 0 1 1
1 2 2 .

4 1 41 2 2

x x
a b x x x x

xx x x

+ ≥ ≥ −= ⇒ + = − + ⇔ ⇔ ⇔ =  =+ = − + 
 Thỏa mãn (*). 

• TH2. ( ) ( )( )
2

2 2

1 0
2 1 2 2 2

2 1 2 2 4

x
ab x x x

x x x x

+ ≥= ⇒ + − + = ⇔  + + − + =
 

( )( ) ( ) ( ) ( ) ( )224 2

111
   2

1 1 2 01 1 2 1 02 2 0

xxx

x x xx x x xx x x

≥ −≥ −≥ −   ⇔ ⇔ ⇔  
 − + + =+ − + − =− + − =    

 

Với ( )21 1 2 0x x x≥ − ⇒ + + >  nên ( ) 1
2 1.

1 0

x
x

x

≥ −
⇔ ⇔ = − =

 Thỏa mãn (*). 

Đ/s: 1x =  hoặc 
1

.
4

x =  

 

GIẢI PHÁP CHO KÌ THI TRUNG H ỌC PHỔ THÔNG QUỐC GIA 2016 TRÊN MOON.VN 

CHƯƠNG TRÌNH PRO – S 
(Dành cho h/s luyện thi từ 8 – 10 điểm ) 

CHƯƠNG TRÌNH PRO – E 
(Dành cho h/s luyện thi từ 6 – 8 điểm) 

� Khóa LUYỆN THI THPTQG 2016 – B1 � Khóa LUYỆN THI THPTQG 2016 – B1 

� Khóa LUYỆN ĐỀ THPTQG 2016 – T1 � Khóa LUYỆN ĐỀ THPTQG 2016 – T2 

� Khóa LUYỆN GIẢI BÀI T ẬP TOÁN  

Học phí trọn gói: 900.000 VNĐ Học phí trọn gói: 800.000 VNĐ 
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VIDEO BÀI GI ẢNG và LỜI GIẢI CHI TI ẾT CÁC BÀI T ẬP chỉ có tại website MOON.VN 
 

DẠNG 2. ĐẶT 2 ẨN PHỤ ĐƯA VỀ PT ĐỒNG BẬC – MẪU 1 

Câu 1 [ĐVH]: Giải phương trình 2 3 24 4 4 12x x x x− − − = −  

Câu 2 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 24 12 9 7 4 3x x x x+ = + −     b) 22
4 2 5 1x x x

x
+ + = + +  

Câu 3 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 
2

22 4 5
2 1

2

x x
x

x

− + = +
−

    b) ( )2 26 21 3 6x x x x x− = + − + −  

Câu 4 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 2 25 5 1 1x x x x x− + + = +     b) 
3

3 5 1 8 3x x
x

 + + = + 
 

 

Câu 5 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 21
3 2 3 4 2x x x

x
+ + = + +     b) ( )2 26 6 5 5 1 2 2 1x x x x x− + = − + +  

Câu 6 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 2 34 7 1 7 1x x x+ + = −     b) 2 35 2 8 8 1x x x− + = +  

Câu 7 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 2 410 6 5 5 4 1x x x− + = +     b) 2 321 5 27x x x+ + = +  

Câu 8 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 3 264 3 10 56x x x− = + +     b) 
4 2

2

1 1

3 5 3 3

x x

x x

+ + =
− +

 

Câu 9 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 2 4 220 3 5 5 16 1x x x x− + = − +    b) 
( )2

2

7 1 2
1

5 12 8

x x

x x

+ −
=

+ +
 

Câu 10 [ĐVH]: Giải phương trình  2 4 24 1 1x x x x+ + = + +  

Câu 11 [ĐVH]: Giải các phương trình sau: 

a) 2 472 4 9 9 64 1x x x− + = +     b) 2 4 27 5 7 7 1x x x x− + = + +  

Câu 12 [ĐVH]: Giải phương trình 2 4 3 24 16 7 4 6 8 7 2x x x x x x− + = − + − +  

Câu 13 [ĐVH]: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( )2 4 25 5 5 1x x x x x− + = + + ∈ℝ . 

Câu 14 [ĐVH]: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ( )2 42 1 4 1x x x x− + = + ∈ℝ . 

ĐẶT 2 ẨN PHỤ GIẢI PHƯƠNG TRÌNH – DẠNG 2 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] 
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Câu 15 [ĐVH]: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ( )2 48 20 1 64 1x x x x+ + = + ∈ℝ . 

Câu 16 [ĐVH]: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh ( )2 43 4 23 3 8 63x x x x x− + = − + ∈ℝ . 

Câu 17 [ĐVH]: Giải phương trình ( )2 4 23 12 7 16x x x x x+ + = + + ∈ℝ . 

Câu 18 [ĐVH]: Giải phương trình ( ) ( )2 2 2 22 1 1 2 2 1 0− − + − − + − =x x x x x x    
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VIDEO BÀI GI ẢNG và LỜI GIẢI CHI TI ẾT CÁC BÀI T ẬP chỉ có tại website MOON.VN 
 

DẠNG 2. ĐẶT 2 ẨN PHỤ ĐƯA VỀ PT ĐỒNG BẬC – MẪU 2 

Câu 1: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh 2 21 1 2 2 14 12 1x x x x− + − = − +  

Câu 2: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh 2 2 4 22 1 3 3 2 2x x x x+ − = − +  

Câu 3: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh 2 26 3 4 18x x x x x+ − + = + −  

Câu 4: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh 2 22 2 5 9 10x x x x x+ + − = + −  

Câu 5: GGiiảảii   pphhưươơnngg  ttrrììnnhh 
23

6 2 5
3

x
x x

x
+ + =

+
 

Câu 6. Giải phương trình   2 21 4 5 2.x x x x x− + − + = − +  

Câu 7. Giải phương trình 2 21 2 2 4 5 4 7.x x x x x+ + − + = + +  

Câu 8. Giải phương trình 3 2 31 3 3 3 9 6.x x x x x x+ + − + + = + +  

Câu 9. Giải phương trình ( )2 2 4 3 21 8 4 9 28 1.x x x x x x x− + − = − + − +  

Câu 10. Giải phương trình 2 2 4 3 23 4 4 2 10 12 12.x x x x x x x x− + − − = − + − −  

Câu 11: Giải phương trinh 2 21 4 1 5 4x x x x x+ + + + = + +  

Câu 12: Giải phương trình ( ) ( )3 2 26 2 2 3 7 4x x x x x+ = − − −  

 

ĐẶT 2 ẨN PHỤ GIẢI PHƯƠNG TRÌNH – PHẦN 3 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] – Moon.vn 
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VIDEO BÀI GI ẢNG và LỜI GIẢI CHI TI ẾT CÁC BÀI T ẬP chỉ có tại website MOON.VN 
 

DẠNG 2. ĐẶT 2 ẨN PHỤ ĐƯA VỀ PT ĐỒNG BẬC – MẪU 3 

Câu 1: Giải phương trình 3 2 32 9 2 1 2x x x x x+ − + = − + −  

Câu 2: Giải phương trình ( )22 14 3 9 1 8 4 2 2 3 2 1x x x x x x+ − + + − = + + −  

Câu 3: Giải phương trình 2 24 3 1 3 15 7x x x x x+ + − = + +  

Câu 4: Giải phương trình 2 26 3 1 2 2 6x x x x x+ − + − = − +  

Câu 5: Giải phương trình 2 25 17 5 2 2 5x x x x x− + = − − −  

Câu 6: Giải phương trình ( ) ( )22 10 14 3 3 2 1 2x x x x x− + = − − −  

Câu 7: Giải phương trình ( )( )25 8 42 2 2 3 3x x x x x+ − = − + + −  

Câu 8: Giải phương trình 2 2 24 12 5 3 2 3x x x x x x− + = − + + −  

Câu 9: Giải phương trình 2 2 29 27 11 2 3 3 2x x x x x x− + = − + − +  

Câu 10: Giải phương trình 3 2 372 24 36 4 3 8 1 2 3x x x x x+ − + = − + −  

 

ĐẶT 2 ẨN PHỤ GIẢI PHƯƠNG TRÌNH – PHẦN 4 
Thầy Đặng Việt Hùng [ĐVH] – Moon.vn 
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https://www.facebook.com/groups/TaiLieuOnThiDaiHoc01/
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( )2

4

2 4 5
2 2

22 1 3 4 7 3

x

x x
x x

=
⇔
 + = − +
 + + − +

 

Xét PT(2) ta có: ( ) 2 4 2 4 7
2 2

3 3 42 1 3 4 7 3
VT x

x x

 = + < + = ∀ ≥ + + − +  
 

( ) ( )
2

2 3 7 3 7
2 1 1 2

2 4 2 4
VT x x

   = − + > − + > ∀ ≥   
   

 

Do vậy PT(2) vô nghiệm 
Vậy phương trình đã cho có nghiệm duy nhất là: 4x = . 
 

Câu 3: Giải phương trình ( )3 2 3 4 3 2 1 3x x x x− + + = + + −  

Lời giải: 

ĐK: 3x ≥ . Khi đó ta có: ( ) ( ) ( )2 1 2 1 3 3 4 4 3 3 1 0PT x x x x x⇔ + + − + + − + − − − =  

( ) ( ) ( )2 2 1 4 3 4 3 4
0

2 1 3 3 4 4 3 1

x x x x x

x x x

+ − − − −
⇔ + + =

+ + + + − +
 

( ) ( )2 2 1 3 3
4 . 0 2

2 1 3 3 4 4 3 1

x x
x

x x x

 + −⇔ − + + =  + + + + − + 
 

Với 3x ≥  ta có: 
2 2 1 3 3

0
2 1 3 3 4 4 3 1

x x

x x x

+ −+ + >
+ + + + − +

 

Do đó:  ( )2 4x⇔ =  là nghiệm duy nhất của PT đã cho. 

Câu 4: Giải phương trình ( )
3

2

1 1 1

2 3 4 2 5 1

x
x

x x x x

−− = ∈
+ + − + −

ℝ . 

Lời giải. 

Điều kiện 
2

2 3 0; 4 0 3

20 2 5 1

x x
x

x x

+ > + >
⇔ > − ≤ − + ≠

. 

Phương trình đã cho tương đương với 

( )( )

( ) ( )( )
( )( )

( ) ( ) ( ) ( )
( )

3

2

2

2

2

2

4 2 3 1

2 3 4 2 5 1

1 11

4 2 3 2 3 4 2 5 1

1 1
1 0 1

4 2 3 2 3 4 2 5 1

x x x

x x x x

x x xx

x x x x x x

x x
x

x x x x x x

+ − + −=
+ + − + −

− + +−⇔ =
+ + + + + − + −

 + + ⇔ − + =
 + + + + + − + −
 

 

Chú ý rằng 

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )
( )
( )

2

2

2

2

1 1

4 2 3 2 3 4 2 5 1

2 1 31 3
0,

24 2 3 2 3 4 4 1 4 1

x x

x x x x x x

x
x

x x x x x

+ ++
+ + + + + − + −

+ +
= + > ∀ > −

 + + + + + − + −
  

 

Do đó (1) có duy nhất nghiệm 1x = . 

Câu 5: Giải phương trình ( ) ( )2 14 3 1 8 3      .+ + + = + + ∈ℝx x x x x  
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Lời giải 

ĐK: ( )1
 * .

3
≥ −x  Khi đó ( ) ( )( )1 3 1 2 8 3 2⇔ + − = + + −x x x  

( ) ( )3 1 4 3 4 3 8
8 . 1 0

3 1 2 3 2 2 3 1 2 3

+ − + − + ⇔ = + ⇔ − − = + + + + + + + + 

x x x
x x

x x x x
   (2) 

Với 
1

3
≥ −x  áp dụng BĐT Côsi ta có  

  ( ) ( ) 8
2 2 3 4 2 3 4 3 1 8 2.

2 3

++ + = + + ≤ + + + = + ⇒ >
+ +
x

x x x x
x

 

Với 
1 3 3 3 8 3 8

2 0.
3 22 3 1 2 3 1 2 3 2 3 1 2 3

+ +≥ − ⇒ ≤ < ⇒ < ⇒ − <
+ + + + + + + + + +

x x
x

x x x x x
 

Do đó ( )2 1.⇔ =x  Đã thỏa mãn (*). 

Đ/s: 1.=x  

Câu 6: Giải phương trình  ( ) ( )3 25 2 1 4 4 2      .+ + − + = + − + ∈ℝx x x x x x x  

Lời giải 

ĐK: ( )1 * .≥ −x  Khi đó ( ) ( ) 3 21 2 2 1 4 6 4⇔ − + − − + = − + −x x x x x x x    (2) 

Ta thấy 1= −x  không thỏa mãn (2). Ta xét với  nên 1 2 1 1 2 0.> − ⇒ + + > − + − + =x x x  

Khi đó ( ) ( ) ( ) ( )
2

22
2 2 1 2 2 2

2

− −⇔ − − + = − − +
+ +

x x
x x x x x

x x
 

( ) ( ) ( ) ( )( )22 1
2 1 2 2 2

2

− +
⇔ − − + = − − +

+ +
x x

x x x x x
x x

 

( ) ( )21
2 1 2 2 0

2

+ ⇔ − − + − − + = + + 

x
x x x x

x x
       (3) 

Theo trên thì 2 0+ + >x x  nên với 
1 2

1 2 1 1
2 2

+ + +> − ⇒ + > ⇒ < =
+ + + +

x x x
x x

x x x x
   

Mà ( ) ( ) ( )22 21
1 2 2 1 1 1 1 1 2 2 1 1 0.

2

+− + − − + = − + − − − ≤ − ⇒ − + − − + < − =
+ +

x
x x x x x x x x

x x
 

Do đó ( )3 2 0 2.⇔ − = ⇔ =x x  Đã thỏa mãn điều kiện đang xét 1.> −x  

Đ/s: 2.=x  

Câu 7: Giải phương trình  ( ) ( )3 24 1 2 1 3 3      .+ + − + = + + ∈ℝx x x x x x x  

Lời giải 

ĐK: ( )1
 * .

2
≥ −x  Khi đó ( ) ( ) 3 21 2 3 1 1 3 2 0⇔ − + + − + + − + =x x x x x x x   (2) 

Với 
1 1

2 3 1 3 0.
2 2

≥ − ⇒ + + ≥ − + − + >x x x   
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Do đó ( ) ( ) ( )
2

24 3
2 1 2 1 3 2 0

2 3

− −⇔ + − + + − + =
+ +

x x
x x x x x

x x
 

( ) ( ) ( ) ( )( )1 4 3
1 2 1 1 2 0

2 3

− +
⇔ + − + + − − =

+ +
x x

x x x x x
x x

 

( ) 24 3
1 2 1 2 0

2 3

+ ⇔ − + + + − = + + 

x
x x x x

x x
      (3) 

Với 
1

2
≥ −x  áp dụng BĐT Côsi ta có  

 
( )3 1 5 3 3 1

2 3 2 2 4 2 4 2 . 4 3.
2 2 2 2 2

+ +
+ + ≤ + = + = + − ≤ + + < +

x x x
x x x x x x  

Mà theo trên thì 
4 3

2 3 0 1.
2 3

++ + > ⇒ >
+ +
x

x x
x x

 

Mặt khác ( )22 24 3
2 1 2 2 1 1 1 1 2 1 2 1 1 0.

2 3

++ + − = + + − − ≥ − ⇒ + + + − > − =
+ +
x

x x x x x x x x
x x

 

Do đó ( )3 1.⇔ =x  Đã thỏa mãn (*).  

Đ/s: 1.=x  

Câu 8: Giải phương trình ( )3 21 3 1 2 2       .− + + + + − = ∈ℝx x x x x x  

Lời giải 

ĐK: ( ) ( ) ( )2

3 2

1 0 1
3 1 0 1 * .

1 2 2 0
2 0

 − ≥ ≥ + ≥ ⇔ ⇔ ≥  − + + ≥ + − ≥

x x
x x

x x x
x x

 

Khi đó ( ) ( ) ( )
2

3 2 2 4 3 1
1 1 2 2 3 1 1 1 2 2

2 3 1

− −⇔ − + + − = − + ⇔ − + − + + =
+ +

x x
x x x x x x x x x

x x
 

( ) ( ) ( )( ) ( )2 21 4 1 4 1 1
1 1 2 2 1 1 2 2 0

2 3 1 2 3 1

 − + + −
⇔ − + − + + = ⇔ − + + + − = 

 + + + + 

x x x x
x x x x x x x

x x x x
      (2) 

Với 1≥x  áp dụng BĐT Côsi ta có 

( ) ( ) ( ) ( )
( )2

1 1
4 1 . 4 1 .4 1 1 4 12 2 1 1

2 42 3 1 2 3 1

− +
+ ++ − +≤ ≤ = < + = +

+ + + +

x x
x xx x x

x x
xx x x x

 

       
( ) ( ) ( )2 2 24 1 1 4 1 1

1 1 1 2 2 1 2 2 0.
2 3 1 2 3 1

+ − + −
⇒ < + + < + + + ⇒ + + + − >

+ + + +
x x x x

x x x x x
x x x x

 

Do đó ( )2 1 0 1.⇔ − = ⇔ =x x  Đã thỏa mãn (*). 

Đ/s: 1.=x  




